
ció, és a dir, amb la quasi-norma del gradient
de la funció. Aquesta estimació dóna una ca-
racterització de desigualtats de tipus Sobolev
envoltant dues mesures, condicions necessàries
i suficients per a desigualtats de tipus Sobolev
isocapacitàries, i millores en la integrabilitat de
funcions Lipschitz.

El professor Viktor Kolyada, de la Univer-
sitat de Karlstad (Suècia), té resultats força
interessants de tipus Sobolev i d’estimacions
de la transformada de Fourier en espais de So-
bolev (vegeu [K,K1]). En particular, ha estu-
diat en [KL] inclusions d’espais de Besov en
casos ĺımits, aix́ı com teoremes d’inclusió i es-
timacions de la transformada de Fourier per
a funcions en l’espai fraccional anisotròpic de
Sobolev-Liouville (vegeu [K2]).

Del 15 d’agost al 17 d’octubre marxaré, fi-
nançada per la Fundació Ferran Sunyer i Ba-
laguer, a la Universitat de Karlstad per apren-
dre de l’experiència del professor Viktor Kolya-
da. Pretenc entendre els seus estudis, conèixer
els resultats més actuals i els problemes oberts
en aquesta branca de la mà d’un matemàtic
excel.lent. A més, com a segon objectiu, m’he

plantejat intentar estendre algunes de les desi-
gualtats isocapacitàries que es coneixen per les
p-capacitats de Maz’ya, aix́ı com estudiar-ne
l’optimització.
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Traducció anglesa a Math. Notes, 54 (1993).

[K1] Kolyada, V. I. �Estimates of Fourier
transforms in Sobolev spaces�, Studia Math.,
125:1 (1997), 67–74.

[K2] Kolyada, V. I. �Embeddings of fractio-
nal Sobolev spaces and estimates for Fourier
transformation� (en rus) Mat. Sb., 192:7 (2001),
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Parlem de llibres

Què en sabem, del pensament i de la matemàtica grega?

Fa un parell d’anys em van demanar que obŕıs
un cercle de conferències de la Facultat de Fi-
losofia dedicades al pensament grec, adreçades
a filòsofs, que parlaven de la matemàtica grega.
Em vaig trobar, doncs, l’estiu de 2009, a Ta-
mariu, rellegint textos de Plató, d’Aristòtil, de
Procle, de Pappos, i també textos de filosofia i
matemàtica grega.

Curiosament, ara fa dos mesos, a l’Ateneu
barcelonès es va presentar la traducció catala-
na d’un clàssic de la filosofia grega antiga —
dels �presocràtics�, encara que l’autor refusava
aquesta denominació—; em refereixo a L’aurora
de la filosofia grega,1 de John Burnet que, amb

Alfred Edward Taylor, inicià el que es coneix
com l’escola escocesa de filosofia grega.

És d’algun d’aquests textos que us voldria
parlar en aquest �Parlem de llibres�.

Em vaig trobar, doncs, rellegint The greeks.
Crucible of civilizations2 de Paul Cartledge. És
un llibre que la Margarida i jo vàrem descobrir
precisament quan fèiem la ruta del Peloponès,
en automòbil. És una d’aquestes petites joies de
la divulgació de la cultura que en podŕıem dir
�britànica�. Mostra un gran coneixement de la
matèria i alhora una enorme capacitat de śıntesi
i una simplicitat expositiva que amaga, de mane-
ra aparent, la profunditat del missatge. A través

1Col.lecció �Akademia�. Barcelonesa d’Edicions. Barcelona, 2010.
2Traducció castellana Los griegos. Cŕıtica. Barcelona, 2001.
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de quinze personatges —i, molt important, vuit
homes i set dones— i de la seva personalitat,
Cartledge va desvetllant la història de la Grècia
clàssica —d’Homer a Alexandre. Els èxits, els
fracassos, els errors poĺıtics, les esperances, a
voltes truncades, la lluita per a l’establiment
de la democràcia i la llibertat personal, etc. És,
realment, un text exemplar i que no només cal
llegir sinó que, a més, cal recomanar.

I també vaig rellegir Beppo Levi, Leyendo
a Euclides,3 que ja havia llegit sent estudiant
de matemàtiques a mitjan anys seixanta. És un
intent —i diria que molt reeixit— d’apropar als
no matemàtics els conceptes fonamentals de la
geometria grega —en particular, la dels Eele-
ments d’Euclides—, però, alhora fent-ne una
lectura filosòfica que tan sovint manca en aques-
ta mena de presentacions. Les raons són simples:
o bé s són l’obra d’un filòsof poc coneixedor de
la matemàtica com a disciplina autònoma, o bé
els autor són matemàtics que no tenen gaire
interès per les qüestions filosòfiques: no tots els
matemàtics són Poincaré o Hilbert, per esmen-
tar dos casos ben singulars i, d’alguna manera,
contraposats. El text és, salvant a distància del
temps amb tot el que això comporta, semblant
als Comentaris al llibre primer de Procle. Com
a exemple, us faré solament una pregunta que fa
referència a una qüestió que gairebé clou el text:
Què tenen en comú la quadratura de la paràbola
d’Arquimedes i la curvatura de la piràmide d’Eu-
clides? I, si tenen quelcom en comú, per què són
tan diferents les demostracions?

Però també vaig descobrir llibres nous:
Platón,4 d’Alfred Edward Taylor. Quan el

llegeixes et preguntes: com es poden dir tan-
tes coses en tan poc espai d’un pensament tan
complex i ric en matisos com és el del mestre
Plató? És clar que només un gran coneixedor de
l’obra de Plató —un especialista, com és el cas
de Taylor; recordem que també ha escrit una de
les obres indispensables per a entendre Plató,
Plato, the man and his work5— pot elaborar un
pot de confitura —pel que té— tan petit com
saborós. Fa bona la sentència �En el pot petit
hi ha la bona confitura�. De quina manera, en el
caṕıtol segon, ens porta a copsar la profunditat

del pensament de Plató —amb totes les limita-
cions que conté i totes les suggerències cŕıtiques
que planteja— pel que fa a �el coneixement i
els seus objectes�; és a dir, el �Món platònic de
les idees�.

Sailing the wine dark sea: why the greeks
matter6 de Thomas Cahill. És una visió cultural
de Grècia que va de la literatura i la poesia, a
la filosofia, l’art i l’arquitectura, feta amb petits
esbossos literaris introductoris que permeten a
l’autor fer una presentació sintètica d’allò que
ens vol dir. L’originalitat d’aquest text és que es
fa des d’una concepció personal judeocristiana,
quelcom que, atesa la nostra formació cultural
com a civilització europea, no deixa de tenir un
cert interès que, naturalment, hem d’acompa-
nyar en cada moment de la lectura d’una posició
cŕıtica, però amb un esperit obert.

L’excel.lent El nacimiento de la matemática
en Grecia7 de Conrado Eggers Lan. Si aquest au-
tor hagués estat francès, anglès o nord-americà,
no en tinc cap mena de dubte, se’n parlaria ar-
reu i seria un dels referents de molts textos sobre
matemàtica grega. Quina profunditat anaĺıtica
—des del vessant epistemològic— té aquest bri-
llant filòsof argent́ı! Com analitza, per exemple,
el paper de Plató i Aristòtil en l’axiomàtica eu-
clidiana —quelcom que trobem en molts textos
dels Elements, com ara el de Sir Thomas Heath
i el recent de Jean Vitrac, o l’anàlisi del pitago-
risme, tant en Epicarm com en la descoberta de
l’irracional. Li manca, potser, aquella claredat
cartesiana que trobem en el text de Levi, però
també hem de dir que es tracta d’un text amb
una ambició molt més filosòfica en el sentit més
pur de la paraula, al meu entendre.

I, per fi, Ancient mathematics,8 de S. Cuomo.
Sortosament sempre hi ha, en la ment, prou es-
pai per a la sorpresa i per a la früıció intel.lectual,
i aquest petit opuscle n’és un cas. Quan parlem
de la matemàtica grega ho fem gairebé sempre
amb la boca grossa —que bons matemàtics que
eren i que excel.lents que foren les seves conques-
tes en aquest camp!, i això és ben cert—, o per
la boca filosòfica —com en foren, d’importants,
l’ontologia, l’epistemologia i la metodologia de
la matemàtica, en particular la geometria, l’arit-

3Libros del Zorzal. Buenos Aires, Argentina, 2001.
4Tecnos. Madrid, 2005.
5Methuen. Londres, 1960.
6Traducció castellana, Navegando por el mar de vino. Edigrabel. Barcelona, 2008.
7Eudeba. Editorial Universitaria de Buenos Aires. Buenos Aires, 1995.
8Routledge. Londres, 2001.
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mètica i l’astronomia gregues!— Però oblidem
gairebé sempre la matemàtica de la boca petita:
la matemàtica en l’arquitectura i en l’enginye-
ria, en l’art, en el comerç i en el dret. Cuomo,
en un exercici molt interessant de lectura dels
textos no matemàtics, en el sentit estricte de
la paraula, fa aquesta feina i la fa realment bé.
El llibre s’articula per parelles de caṕıtols: el
primer planteja les preguntes i el segon en dóna
les respostes. És realment tot un exercici de
metodologia expositiva, d’anàlisi acurada dels
textos i dels fets. A mi, en particular, em va
fascinar —potser per més desconegut— el pri-
mer caṕıtol. Com a simple exemple: sab́ıeu res
del túnel epaĺı, datat el 600 a. de C., i de les
dificultats que comporta fer un túnel començant
per les dues puntes i aconseguir trobar-se? Els
grecs ho feren. �Com?� em direu. �Llegiu-ho
al text de Cuomo� us respondré.

Túnel epaĺı, construit el 600 a. de C., aprox.

Fruit d’aquestes —i d’altres— lectures vaig
escriure Una aproximació a la filosofia de la ma-
temàtica grega des d’un punt de vista matemà-
tic.9 No em pertoca pas de fer-ne cap comentari
però les coses són com són aquest fou el fruit
d’aquelles lectures i que ara, amb la gosadia amb
què sempre escric aquestes ĺınies, us he volgut
recomanar.

El cuc de la curiositat intel.lectual és com
les idees matemàtiques que creem: un cop cre-
ades tenen vida pròpia i demanen més i més
atenció. Això ha fet que segúıs llegint —amb no
tanta intensitat, és clar!— textos de matemàtica
i filosofia gregues, i com a cloenda us en vull
recomanar tres:

Pitágoras,10 de Juan Bergua. Un text irregu-
lar, com acostuma a passar quan mirem de fer
un text de divulgació àmplia —és una professió
dif́ıcil, la bona divulgació—, però que permet
fer-nos una idea molt acurada de tots els as-
pectes de la figura d’aquest personatge mı́tic
que és Pitàgores. És un text complet i molt ben
commutat, curull de cites dels textos clàssics i
amb set-centes seixanta-tres notes de l’autor. El
text conté �Els versos d’or�.

Introducció a la Iĺıada11 de Jaume Pòrtulas.
És una reflexió incrëıble sobre el fenomen que su-
posa la Iĺıada en el context de la Grècia antiga i
clàssica. És cert que és un text molt especialitzat
i que, potser a molts de vosaltres us pugui sem-
blar excessiu. Però, des que l’any 1962 —jo feia
vint anys, qui se’n recorda?— em van regalar,
també de la �Bernat Metge� les Vides paral.leles
de Plutarc i la subscripció a aquesta col.lecció
tan prestigiosa, amb el doble text, i vaig poder
fruir d’aquells textos, d’aquells grans pensadors
i literats, no he pogut estar-me d’apropar-m’hi
sempre que n’he tingut ocasió i encara ara m’in-
teressen. Per això, em va interessar molt́ıssim
aquest text.

I fa uns mesos, parlant amb Carles d’Alibri
—abans Herder— em va dir: �No has llegit Les
origines de la pensée grecque, de Jean-Pierre
Vernant?� —i me’l va recomanar. Em va faltar
temps per comprar-lo i començar-ne la lectura,
que tot just he encetat, però el llibre em sembla
realment d’un interès indiscutible. I li ho vull
agrair. Potser podŕıeu fer-me cas i llegir-lo pro-
perament: aix́ı compartirem aquesta lectura, a
més de compartir aquest text.

Josep Pla i Carrera
UB

9Barcelonesa d’Edicions. Barcelona, 2010.
10Ediciones Ibéricas. Madrid, 1995.
11�Bernat Metge�. Barcelona, 2009.
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